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Ч. Фрэнк. Неделимые продукты п теория производства

Ch. R. Frank Jr.. Production Theory and Indivisible Commodities

Princeton, 1969, 141 p.

Значительная часть теории производ- сурсов; эффективный процесс, т. е. даю-
ственных функции и оптимального про- щий не меньше выпуска любого про
граммирования опирается на линейную дукта при меньших пли равных затра-
однородность производственной функции тах любого ресурса по сравнению со все-
■или постулат о постоянстве отдачи на ми другими процессами. Каждому то-
единицу масштаба производства. Между вару приписывается определенная цена,
тем современная научно-техническая С любым процессом связана единствон-
^)еволюцпя обнаруживает все более от- пая прибыль. Процесс называется ыак-
четливую тенденцию к быстрому укруп- симизируюшим прибыль, если на нем
ненпю оптимальных размеров предприя- достигается максимум прибыли по всему
тип п производственных процессов. Воз- множеству процессов,
пикает настоятельная потребность в изу- Во второй главе рассматриваются
чении моделей, опырающихся на обрат- проблемы производствеыпых возмож
ный постулат, а именно на возрастаю- ностей, ресурсов, допустимости про-
щую отдачу на единицу масштаба про- цесса, эффективности, ценообразования
язводства, связанную с неделимостью и максимизации прибыли. Вводится по-
продуктов. Проблема неделимости была нятие множества производственных воз-

-псследована Дюпюи (еще в 1844 г.), можиостей Y, подмножества простран-
Хнксом, Пигу, Лернером, Янтценом, ства Л"», удовлетворяющего следующим
Кларком и Люисом, получившими еле- постулатам: А (аддитивность) если и'
дующие выводы: 1) совершенная конку- и у" суть возможные процессы то и
ренция п максимизация прибылей не со- у' у" — возможный процесс: В (без-
ответствует в условиях неделимости эф- деятельность): 0 = 0, . . ., 0 —возмож-
фективному распределению ресурсов — пый процесс;  С (изъятие) если Ui —
последнее требует в данных условиях = - ● ●, = 0, iV / и =
дискримпнацпонного ценообразования, = —1, то Uj^Y, / = —

.под которым понимается система, где словами, можно изъять из сферы произ-
каждои точке пространства производ- водства любой ресурс без каких-либо
ственных возможностей ставится в соот- затрат,
ветствие не ^который фиксированный _ Далее вводятся следующие понятия:
векторцен, а функция цен, зависящая от У-выпуклой оболочки множества Y,
реализуемого количества; 2) для обес- относительно которой предполагается
печения эффективного распределения что она замкнута (постулат D)- понятие
ресурсов производители вынуждены по- ограничения по ресурсам г~
крывать денежные издержки на неде- . . . , г„, а затем попятае множества до-
лимые затраты с помощью субсидии; пустимых процессов т  е такого мно-

●8) эффективное распределение ресурсов жества Z, что z б 2 тогда и только тогда
требует установления цен для ассорти- когда г = r-f у, где z > 0 а у 6 У- ос-
ментных наборов; 4) если неделимые за- новные определения связанные с пено-
траты могут быть замещены делимыми образованием и минимп-зацией прибы.чи
видами затрат, то остаются в силе поло- в частности понятие конкурентной
жения «неоклассической» теории про- системы цен, при которой всем точкам у
пзводства; 5) указанные отклонения от в У соответствует один п только один
«пеоклассики» справедливы на нпзкпх вектор цен р.  В заключении главы дока-
уровнях загрузки, па высоких уровнях зывается теорема о том что если точка
^®^РУЗкп ими можно пренебречь. г = г -|- у максимизирует прибыль

Профессор экономики Принстонского условиях конкурентной системы цен р
университета Ч. Фрэнк младший делает z' = г у'~ точка, максимизирующая
иииытку систематизировать вышеука- прибыль в условиях конкурентной

●запные выводы и получить их на базе мы цен р', то {р'~р) {у'—хл
единой системы предположепий. Автор В третьей главе Ч. Фрэнк подробно
использует только линейные экопомиче- рассматривает вопросы, связанные с вве-

” опирается на свойства дением неделимости и возрастающей от-
В  единицу масштаба

нпти^- главе вводятся основные по- ства. Понятие неделимости
ппопргр производственный определяется следующим образом: про-
coBMerrnJn затрат-выпуска, дукт, представленный i  — координатой
гией- существующей техноло- пространства Д", является неделимым,
ппопрг? процесс - возможный если для всех у б У, yi~ целое число.

1 Ц , у тывающиц ограничения ре- Неделимые продукты образуют подмно-
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существует у* 6 У такое, что для неко
торого положительного целого /. выпол
няются неравенства ук* > Vi* ^
плп i ф к II yf < kyi (стр. 52). Автор
показывает, что отношенпе замещения
(прямого и косвенного) является трап-
зитивным (стр. 55). Далее доказывается
следующая теорема: пусть приняты по
стулаты А, В, С, D 11 Е. Тогда, если про
дукт является косвенным заменителем
каждого вида затрат, он будет заменп-

'— вида выпуска, п наобо
рот (стр. 56). В случае дискримина-
циопного ценообразования прибыль он-
ределяется уже не произведением век
торов, а суммой интегралов,

п у*

(У) = у г

●жоство координат D, а делимые — D*.
Далее автор обращается к понятию цело
численной выпуклости: множество про
изводственных возможностей является
выпуклым,_ссли для всех у, принадле
жащих к У II имеющих целочпслепную
координату в подмножестве D, справед
ливо у G Y (постулат целочисленной вы
пуклости Е) (стр. 34). Следующим важ
ным понятием является комбпнировап-
ное производство. Обозначив через [у]
максимальны!! Beir^p, меньший или телем и люоого
равный вектору у G У по i-u координате,
п через jj i* — избыток мощности недели
мого i-ro продукта при условии у* —
= у—[у], можпо вывести, что мно
жество Р обладает возможностью комби-
инрованного производства, если

6 У и у^ 6 F, Гу^ + У^] б У (постулат i—i о ^ ±
комбинированного производства F). Если и я (у*) ^  я (у) для всех у б У, то у
У удовлетворяет постулату, то [yi + точка, в которой достигается максимум
_L у2-[ — возможный процесс, который прибыли на множестве производствен
может быть назван комбинацией процес- ных возможностей в условиях дпскри-
сов ГуЧ и [y4i где У* = У‘—[уЧ> минацпонного ценообразования (стр. 60,
у** = у2— Гу^Ь Если же у* 4- У** ^

Гу/4-УгЧ > Гу<Ч 4-Гу<4, и в ком- В пятой главе рассматривается про-
бинирй^^ном прще^сТ иопгаьзуеюя до блема
крайней море «Д—у меньше за.ра.
г-го продукта (стр. 37, 38). ^Д бмль Тогда у* эффективная возмож-

b.r£s':;=srr:.::s
’i-.”* ?-i— r.:.aтивностью. в заключении главы рассма- У оудет визмияи ’  ̂есупсов

трдваются взгляды разлпяных экодо- №ОЩе“ Щибылы
мпстов на проблему неделпмостп про- _il „* максими-
дуктов. Автор отказывается от точки ДО^У^тимая то^а г _ г ^ макси^
зрения, что эту проблему можно обойти зирующая ● „рдяном виде если
путем соответствующего выбора единицы ^_п вектопа цен р >0 мож-
дГмередия, и солидаризуется с Калдо- =Гв ко™Р°» “
ром и Купмансом, полагающшш, что в но наитп тошу  у ,  ̂ составляет су-
основе возрастающей отдачи на еди- Жл^мы децентрализованных
шщу масштаба всегда плп почти всегда Р распределении ресурсов, по
лежит неделимость. лефпцитность ресурсов выра-

Четвертая глава посвящена пробле- сколь у д ч н следует из этой
ме замещения дпскримпнационного це- жаетс; р большую роль играет учет
нообразовапия и максимизации прибыли ’ „„ единицу масштаба и замеще
в этих условиях. Автор делает интерес- Д д„„£1зываются теоремы о различ
ное обобщение понятия замещения, рас ● /^„онизмах, отличных от механизма
сматрпвая два вида замещения: лтаксимпзацпи прибыли, которые могут
и косвенное. Под косвенным замещении менее обеспечить такое положе-
лонимается случай, когда перед °с.уще эффектпвпьш точки обеспе-
ствлеиием замещения необходимо уве максимум прибыли. Одна
лпчить масштабы использования дан теорем показывает, что для важ
ной комбинации затрат-выпуска^ Стр^ эти точки существует кон
го© или прямое замещение автор опре система цен, такая, что поте-
пеляет следующим образом: пусть дан УР точке (по сравнению с макси-
точка у, принадлежащая мумом прибыли) не превышают некото-
пзводственпых возможностей рого конечного числа. На практике эт
7-й продукт является ®/^l®v4ae потери, по лшению автора, могут покры-

к-то в том II только в том случ^. noiep , ^ выплаты субспдпи в тех
существует у* 6 У такое, У'». случаях когда имеет место возр^таю-
/^● ^yi тя 1Ф1 н гФк п единицу масштаба. Кроме

того если масштабы производства доста
точно велики, этп потери сос^вляют не
значительную долго валовой выручки.
Таким образом, точки у* можно рас-

как точки «достаточной» или

т. е.

Pi iVi) <iyi‘ Если у* б Упри л

то

из

лем
если
> Ук,
Уз* > Vi- замещениепли косвенное

так: пусть дана точка у,
принадлежащая У. тогда
дет косвенным замеинтолем А-го пр сматривать
дукта в том и только том слуяае, если

Нестрогое
определяется

t
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«Приблизительно макспмальноп» прибы
ли. Доказывается также, что любая эф
фективная допустплая точка z* обла-

с ыиожествол пропзводствеппых процес
сов, представляющп.А! собой конечный
набор ко.мбинацнй затрат-выпуска пли
видов деятельности. В этих условиях
анализируются теоремы и выводы, дока
занные ранее в рамках более общих пред
посылок. Устанавливается связь с зада
чами целочисленного программирования.

Книга представляет интерес в качестве
систематизации важных результатов, по
лученных други.мн авторами. Больши.м

достоинством является строгость
аксиоматики. Нельзя не отметить н со
держательную экономическую интерпре
тацию в конце каждой главы.

ее

дает этим свойством п, наконец, что для
любой эффективной точки у* существует
некоторая простая система дискримина
ционных цен, при которой точки у* п
г = г -|- у* максимизируют прибыль.
Автор опирается на фундаментальную
теорему о векторе цен и эффективных
точках в множестве производственных
возможностей, являющемся замкнутым
выпуклы.м конусом, доказанную Гейлом,
Купмансо.м п частично пм самим.

В шестой главе Ч. Фрэнк пмеет дело

Г. Г. Пирогов.

НОВЫЕ КНИГИ

Автоматизированная подсистема уп-
равиенпя материальными ресурсами. На-
уч. ред. В. В. Соломатин. М., «Экономи
ка», 1970. 159 с.

И. В. Алешина. Проблемы моделирова
ния экономики развивающихся стран.
(К критике буржуазной теории и мето
дологии). Л., 1970. 215 с. (Леыпнгр. гос.
ун-т П.М. А. А. Жданова). Бпблиогр.: с.
211-214.

Э. Ф. Баранов, В. И. Данплов-Даниль-
ян, М. Г. Завельский. Проблемы разра
ботки системы оптимального планирова
ния народного хозяйства. Ы., ЮТО". 120 с.
(Центр, экон.-матем. ин-т АН СССР).

А. Бергстром. Построение и примепе-
нле экономических .моделей. Пер. с англ.
Общ.
«Прогресс», 4970.
с. 169—173.

Ж. Бертэн, М. Риту, Ж. Ружие. Рабо
та ЭВМ с разделением времени. Пер. с
Франц. Под ред. С. С. Лаврова. М., «Нау
ка», 1970, 207 с.

X. Бос. Размещение хозяйства. Пер. с
англ. Ред. и предисл. В. А. Маша. М.,
«Прогресс», 1970. 157 с.

А. И. Бурачас. Теории спроса. (Макро
анализ). М., «Мысль», 1970. 248 с. (Со
врем. буржуазные экон. теории: критпч.
анализ).

Н. П, Бусленко. Метод статистического
моделирования. М., «Статистика», 1970.
112 с.

В. А. Валуев, С. Н. Ефимушкии, Л. А.
Одинцова. Система

ред. Б. Н. Михалевского. М.,
176 с. Бпблиогр.:

  принятия решении.

Временные методическне положепия по
проектированию автоматнз1грованных' еп-етСхМ управления автотранспортным
предприятием. М., 1970. 59 с. (АН СССР.
Науч. совет
«Оптимальное

по комплексной проблеме
планпрованпе и упр. нар.

автомоб. транспорта
экон.-матем. ин-т АН

М-вохоз-вом».
РСФСР. Центр.
СССР).

В. М. Глушков, В. П, Гладуп, Л. С. Ло-
ЗШЮК1Ш, с. Б. Погребипекпн. Обработка
информационных .массивов в автомати
зированных спсте.мах управления. Киев,
«Наук, думка», 1970. 184 с. (АН УССР.
Ин-т киоернетпкн). Бпблиогр.: с. 179—1о2.

Д. И. Голенко. Статистические
ды в экономических системах. М., «Ста
тистика», 1970. 202 с.

Гольдепберг. Об пзмерешш труда
" ^зработпоп платы. М., 1970. 41 с.

экон.-мател1. пн-т АН СССР).
. Б. Горстко. В поисках правильного

решения. (О принципах рациональной
^®^J®^buocTH человека). М., «Знание»,

В. С. Дадаяи. Высшая лгатематика и

1970'80*^с^”''^^ экономика. М.
В. С. Дадаян.

мето-

«Знание»,

    Экономические законы
Ж

I

циализма и оптихмальные решения. М.,
«Мысль», 1970. 325 с.

Методологические проб-
ы наукп управлеппя производством.
«Наука», 1970. 295 с.

Пттп'н^^' Клпмешок, В. М.
7л,г Савельев. Организация нау-
?АВ vrpD ДУ^«о». 1970. 203 с.

О'ЬЬГ' . Отд-нио комплексных проб
лем науковедения Совета
производительных спл УССР).

Ь. L. Ермаков, В. А. Минков, М. Л.
мпркин. Лвтоматпзпрованпые системы
экономического управления тепловы.мн
электростанциями. М., «Энергия», 1970.
24Ь с. Библиогр.; с. 240—245.

по изученпю

М., 1970. 114 с. (Моек, экоп-стат. ин-т).
.Введение в теорию порядковых стати

стик. Пер. с англ. Под ред. А. Я. Бояр
ского. М., «Статистика», 1970. 414 с.

Вопросы оптимального планирования
производства н цен. Сб. ст. Под род
В. В. Новожилова. М., 1970. 219 с. (Ле-
шшгра. отд-иие Центр, экон.-матем.
АН СССР. Лаборатория
нок).

ин-та
систем экон. оце-


	Economy_1971_3_ 157
	Economy_1971_3_ 158
	Economy_1971_3_ 159

